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摘要 ”对 于 任意 正 整 数 ”, 著 名 的 Smarandache 对 偶 画 数 。 (2z) 定 义 为 使 得 冯 ! /最 大 的 正 整 
数 交 ,利用 初等 方法 研究 了 关于 对 偶 丁 数 >y” (Cd) ,并 给 出 了 一 个 计算 公式 。 
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Astudy of Smarandache Dual Function Calculation Formula 


LIU Miaorhua 
(Science College，Air Force Engineering University，Xi an 710051,Chinay) 


Abstract:For any postive integer 2，the famous Smarandache function is defined as making 7 ! /ma the la 


gest positive integer m。 In the paper，the dual function 2 (Cd) is studied and a calculation formula is giv- 
dl/7 


en by using an elementary method. 
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Smarandache 本 数 是 由 罗马 尼 亚 著名 数论 专家 
J. Sandor 在 文献 [1] 中 首次 提出 的 ,并 研究 了 它 的 
各 种 初等 性 质 ,获得 了 一 系列 重要 结论 。 关 于 这 个 
问题 ,不 少 学 者 也 做 过 研究 ,并 且 得 到 了 一 些 有 意义 
的 结论 。 文 献 L2] 中 , 李 洁 研究 了 一 个 包含 ** (7 ) 的 
无 穷 级 数 的 敛 散 性 ,并 获得 了 一 个 恒等式 。 即 就 是 


对 任意 的 实数 vs1 ,无 穷 级 数 > 盖 ' 是 发 散 的 ， 
| 

当 w 之 1 时 ,是 收敛 的 ,而 且 : 》' 二 2 = ro) 。 
和 7 

>， 本寺: 式 中 5(Ca) 是 Riemann -zeta 本 数 .注意 到 

7 一 1 


5C2) 一 到 ,limG 一 D5Cs) 一 1 及 六 二 = 一 1 由 


上 式 可 以 推出 ; >) 二 名 一 王 2 天 ,此 外 , 广 
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献 L3] 中 ,还 利用 初等 方法 获得 了 较 强 的 渐 近 公式 : 


巧 7 
3 (2) 一 (e 一 1) 垃 十 o( Jn Gz) ) , ;文献 [4] 给 
7< 一 1 (InInZz) 


了 一 个 包含 Smarandache 对 偶 画 数 的 方程 所 有 正 整 
数 解 ,文献 L5] 给 出 了 一 个 包含 Smarandache 丁 数 的 
对 偶 方 程 的 正 整数 解 .关于 这 一 本 数 以 及 有 关内 容 
也 可 以 参阅 文献 [6 ~ 8]。 

本 文 利用 初等 方法 研究 Smarandache 对 偶 本 数 
>7s* (ad) ,并 给 出 了 一 个 计算 公式 。 


1 定理 及 结论 


定理 “对 于 正 整 数 ", 关 于 Smarandache 对 偶 
画 数 >,**(d) 的 计算 公式 为 : 
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f(al 十 1)(os 十 1)…(os 十 1)， 7/ 一 半 4 加 2 …jy , 是 奇 素 数 
>ys*(d) 一 140 十 1)(o 十 1)(o 十 1) (Co 十 1)， 7 一 2" 02 pp pi 天 3 
(2 十 1 十 o 十 3aui)(o 十 1 十 1， 光 一 2op0 罗 和 一 3 一 1,2 
式 中 :/ 为 互 不 相同 的 奇 素数 ;o ,x 是 正 整 数 。 


2 定理 的 证 明 


对 于 任意 正 整 数 ，, 当 ”为 奇数 时 ,此 时 对 任意 dj/m ,显然 2 ! 不 整除 所 以 (d) 一 1. 则 >)s*(d) 一 


六 = dz ,4d(02) 表示 Dirichlet 除数 西数 .因此 ,分 以 下 几 种 情况 来 讨论 ,为 了 方便 , 令 ? 一 2 p2… 加 2 为 


7 的 标准 素 因子 分 解 式 ， 式 中 六 为 奇 素数 。 
2 于 一 万 和 DPK 
2 一 >) 1=4( 和 处 … 族 ) 一 (十 1D)(o 十 1) (Ca 十 1)。 
1 d 而 克 一 克 
忆 2 天王 2P9 7 和 人 
1) 当 广 和 3 时 , 则 有 : 
Dr 一 > sr 十 > 302d= 一 > 1+ > 2=3d(0b 罗 和 … 放 ) 一 3(Cow 十 
1 


地 们 1 .022 OA 让 1 .022 OA 地 的 1 022 OA 地 人 1 2 72 

| 

2) 当 =3 时 , 则 有 : 
> (Cd) 一 “ 汪 sx 二 > sd = 一 (十 lo 二 TD…o 十 1) 十 > sx(02d) 十 
多 391 032 7 大 351 克 2 六 1 网 Lp82 

> sr(2X3d) 十 十 >) 5(02X3nd) 一 (十 Do 十 Do 十 1) 二 20 十 1) (we 十 1) 十 3al (as 

0 [022 
十 1)…(aw 十 1) 王 (4a 十 3)(as 十 1)…(w 十 1)。 
23 于 二 21 8 

1) 当 户 和 3 时 , 则 有 : 


Dr*C0D 一 > sd 十 > 十 > sr*(4d) 一 (十 (oo 十 1)…(w 十 1) 十 2(Ca 十 
2 几 闻 1 的 2 风 闻 1 p22 …1 尿 闻 1 的 2 和 
1)(as 十 1) (ax | ]) | 2(al ]1)(Cas | 1)…(oao 十 1) 一 5(al 十 1)(as 十 1)…(ox 十 1 


2) 当 思 王 3 时 , 则 有 : 
Dr 一 > sr 二 > 十 > SC4d) 一 (Co 十 1 十 D…(Co 十 1) 十 
人 391 22 1 391 罗 92 和 7 3 122 这 


> sr*(2d) 二 > sr*(2X3d) 十 十 > sr*(2X3ad) 十 > sd4d) 十 十 > sx (4 


22 和 2 他 2 2 0 
X3ad) 一 (o 十 1)(o 十 1D)… 和 (we 十 1 十 2(o 十 1)…(w 十 1 十 3 十 1 和 (we 十 1 十 2(o 十 1) (we 十 1) 
十 3a(as 十 1)…(w 十 1) 三 (7a 十 5)(o 十 1)…(w 十 1)。 
之 4 于 二 277 人 及 生 有 

1) 当 户 夭 3 时 , 则 有 : 
Dr 一 > sd 十 > 302d) 十 十 >) sd) 一 (十 1)Co 十 1)…(oe 十 1) 十 


1 12 Lp 22 1 .022 和 2 
2c(ou 十 1)(o 十 1D)…(o 十 1) 一 (2 十 1)(a 十 1)Co 十 1) (os 十 1)。 
2) 当 国王 33, 一 1,2 时 , 则 有 : 
Dr 一 > 5 二 > 302d 十 十 > (2d) 一 (十 DC 十 1D)…(oe 十 1 十 
地 [7 


L0301 12 1 [351 的 2 7 3 1022 一 p 


>，s*(2d 二 > sr2X3d) 十 十 > 5702X3ad) 十 … 十 > sr(2rd) 十 …] 


Lp22 1 /1 久 92 人 人 
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>， 5 (2 X3od) 王 (十 1 十 1) (ae 十 1 十 2a(a 十 1) (十 1) 十 3aul(as 十 1) (ax 十 1) 一 (2a 
cd/ 加 “2 四 
-一 外 十 aa 十 3aal)(aos 十 1) (ax 十 1) 。 
这 样 就 完成 了 定理 的 证 明 。 
128-132. 


3 结语 


在 1991 年 美国 研究 出 版 社 出 版 的 (只 有 问题 ， 
没有 解答 》 一 书 中 ,F. Smarandache 教授 提出 了 105 
个 关于 特殊 数列 .算术 本 数 等 未 解决 的 数学 问题 及 
猜想 ,而 Smarandache 对 偶 画 数 就 是 其 中 一 类 画 
数 , 关 于 此 本 数 ,不 少 学 者 专家 对 此 进行 了 ee 
究 , 并 得 到 了 具有 理论 价值 的 研究 成 果 。 本 文通 
对 对 偶 函 数 的 研究 ,得 到 了 此 计算 公式 ,更 方便 进 
步 研究 包含 对 偶 本 数 的 其 它 问题 ,并 探讨 其 他 Sma- 
randache 函数 的 对 偶 本 数 的 一 些 性 质 与 结论 。 
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